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Aufgabe 22 :
P und Q seien äquivalente Maße auf (Ω,A)

dQ = g · dP dP =
1
g
dQ .

{An : n ∈ Z+} sei eine Filtrierung und

gn = EP(g|An) .

Sei {fn : n ∈ Z+} ein adaptierter Prozeß.
Zeigen Sie:
Genau dann ist {fn : n ∈ Z+} ein Martingal auf (Ω,A, P), wenn

hn =
fn

gn

ein Martingal auf (Ω,A, Q) liefert.

Aufgabe 23 :
{Bt : t ∈ [0, 1]} sei eine Standard Brown’sche Bewegung. Den zugrundeliegen-
den Wahrscheinlichkeitsraum C([0, 1],B) nennen wir (Ω,A, P).
Für µ ∈ R setze g(ω) = exp(µ · B1 − 1

2µ2).
Zeigen Sie, dass bzgl. dQ = g · dP der Prozess {Bt − µ · t : t ∈ [0, 1]} eine
Standard-Brown’sche Bewegung ist.


