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21. Zu A = (αij) ∈ Mm×n(K) bildet man die
”
transponierte“

Matrix

At = (αt
ji) ∈ Mn×m(K) , αt

ji = αij.

Man zeige:

(a) (AB)t = BtAt,

(b) A invertierbar ⇔ At invertierbar.

22. Ist ϕ : X → Y eine bijektive lineare Abbildung, so ist auch

ϕ−1 linear.

23. Für A = (αij) ∈ Mn×n(K) ist Spur A =
n∑

i=1

αii. Man zeige:

Spur AB = Spur BA A, B ∈ Mn×n(K).

24. Welche Matrizen kommutieren mit allen (n × n)-Matrizen

Mn×n(K)? Man gebe Matrizen A, B ∈ Mn×n(K) an mit

AB 6= BA, n > 1.
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