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1. Man bestimme den Rang und den Index der Kongruenzuntergruppen

H(pk) = ker
(
SL2(Z)→ SL2(Z/pkZ)

)
in SL2(Z).

[Anleitung: Wenn die Gruppe G eine freie Untergruppe F ≤ G mit

| G : F |< ∞ enthält, definiere man χ(G) := 1
|G:F |(1 − RangF ). Man

zeige, dass χ(G) unabhängig von der speziellen Wahl von F ist, und

dass für UntergruppenH ≤ G von endl. Index | G : H | gilt: χ(H) =|

G : H | ·χ(G). Dann bestimmt man χ
(
PSL2(Z)

)
mittels H(2).]

2. Zeige: Residuell endliche p−Gruppen von endlichem Prüfer-Rang ent-

halten eine auflösbare Untergruppe von endlichem Index. [Hint. Cha-

rakterisierung der linearen Gruppen und Tits-Alternative verwenden].

3. Suche eine Präsentierung der symmetrischen Gruppe Sm bez. dem Er-

zeugendensystem aller Transpositionen. (i, j).

4. Welche Gruppen verstecken sich hinter den Präsentierungen

G =< a, b | ab = a2, ba = b2 > H =< x, y | xyxyx = 1 > ?
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