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1. Es seien A, B Gruppen, U < A, V < B Untergruppen und ¢ : U — V ein Iso-
morphismus. Uber dem freien Produkt F:= A % B bilde man die HNN-Frweiterung
H = (F,t|tUt™" = V). Zeige, dass ¢ : Axy B— H , (a) = tat™" , ¢(b) = b einen
Homomorphismus definiert, der dazu verwendet werden kann, den Normalformensatz

fur A *y B aus demjenigen von H zu beweisen (und ibrigends ist 9 injektiv).

2. Es set A eine Gruppe, U,V < A isomorphe Untergruppen und H =
(At | tut™ = V) die entsprechende HNN-Gruppe. Im freien Produkt P(r) =
A (r | =) betrachte man die Untergruppe U(r) := gp(A,rUr~') < P(r) und
zeige, U(r) = A+ U. Dann bilde man das freie Produkt mit Amalgam

G = P(T‘) *U(r):V(s) P(S)
und finde einen injektiven Homomorphismus H »— (.

3. Zeige (mittels iterierter HNN-Konstruktionen), dass man jede abzéhlbare torsions-
freie Gruppe G einbetten kann in eine abzahlbare Gruppe, die nur 2 Konjugations-

klassen hat! Welches sind die endlichen Gruppen mit 2 Konjugationsklassen?

4. Zeige: Das freie Produkt A B ist genau dann endlich erzeugbar, wenn beide Faktoren

es sind. Ebenso fiir ,endlich prasentierbar®.
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