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1. Bestimme alle maximalen Ideale der Ringe

R xR, R[X]/(XY), RIX]/(X?—3X +2), RIX]/(X?+ X +1).

2. Es sei M die Menge aller maximalen Ideale von R[X]. Finde eine Bijektion

M +— {z € C| Im(z) > 0}.

3. Es sei R =Z(\/-5).
(a) Bestimme die Einheiten von R und zeige, dass 2,3,1 4+ /=5 irreduzibel, aber
nicht prim sind.
(b) Zeige: in R ist jedes Element Produkt von irreduziblen, aber R ist kein faktori-
eller Ring.

4. Es sei R ein Hauptidealring, a,b € R, nicht beide = 0. Eine Element m € R heisst
kleinstes gemeinsames Vielfaches (k. g. V.) von a und b, wenn gilt:
(i) a |m und b | m.

(ii)) aus r € R mit a | r und b | r folgt m | r.

(a) Zeige: im Hauptidealring R existiert ein solches k.g.V m = [a,b] und ist bis auf

Assoziiertheit eindeutig bestimmt.

(b) (a,b)-[a,b] ist zu ab assoziiert, (a,b) = g.¢.T von a und b.
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